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Các dạng toán thường gặp về phương pháp tọa độ trong không gian


	Vấn đề 1: HỆ TỌA ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN.

TỌA ĐỘ CỦAVÉCTƠ, TỌA ĐỘ CỦA ĐIỂM




	Bài 1: Trong hệ tọa độ Oxy cho 
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. Tìm tọa độ các véctơ sau:
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	Bài 2: Trong hệ tọa độ Oxy cho 
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a) xác định k để véctơ 
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[image: image13.wmf]a

r


b) xác định các số thực m, n, p để 
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           c) Tính 
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	Bài 3: Cho
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a) Tìm x, y để  ba điểm  A, B, C thẳng hàng

b) Tìm giao điểm của đường thẳng AB với mặt phẳng  yOz. Tính độ dài đoạn AB

           c) Xác định tọa độ điểm M trên mp Oxy sao cho 
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	Bài 4: Trong hệ tọa độ Oxy cho 
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a) Tính các tích vô hướng 
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           b) Tính 
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	Bài 5: Trong hệ tọa độ Oxy cho: 
[image: image25.wmf](
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a) Chứng tỏ rằng ABCD là hình chữ nhật. Tính diện tích của nó.

b) Tính cos các góc của tam giác ABC

c) Tìm trên đường thẳng Oy điểm cách đều hai điểm AB

           d) Tìm tọa độ điểm M thỏa 
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	Bài 6: Trong hệ tọa độ Oxy cho: 
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a) Tìm tọa độ trung điểm của đoạn AB

           b) Tìm tọa độ trong tâm tam giác ABC


	Vấn đề 2: TÍCH CÓ HƯỚNG HAI VÉCTƠ VÀ CÁC ỨNG DỤNG



	Bài 1: Trong không gian 
[image: image28.wmf]Oxyz

, tính tích có hướng 
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	Bài 2: Trong không gian 
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	Bài 3: Trong không gian 
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a) Chứng tỏ rằng A,B,C không thẳng hàng

b) Chứng tỏ rằng bốn điểm A,B,C,D không đồng phẳng

c) Tính diện tích tam giác ABC

           d) Tính thể tích tứ diện ABCD.Biết rằng


	Bài 4: Trong không gian 
[image: image49.wmf]Oxyz

, cho hình chóp S.ABCD có: 
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a) Tính diện tích tam giác SAB

b) Tính diện tích tứ giác ABCD

c) Tính thể tích hình chóp S.ABCD. Từ đó suy ra khoảng cách từ S đến mp(ABCD)

           d) Tính khoảng cách từ A đến mp(SCD)


	Bài 5: Trong không gian 
[image: image52.wmf]Oxyz

, cho hình hộp ABCD.A’B’C’D’. Biết rằng:
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a) Tìm tọa độ các đỉnh còn lại

b) Tính thể tích hình hộp 

c) Tính thể tích tứ diện A.A’BC. Tính tỉ số 
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           d) Tính thể tích khối đa diện ABCDD’


	Vấn đề 3: PHƯƠNG  TRÌNH CỦA MẶT CẦU



	Bài 1: Trong không gian 
[image: image55.wmf]Oxyz

, tìm tâm và bán kính mặt cầu 

            a) 
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	Bài 2: Trong không gian 
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, cho 
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a) Lập phương trình mặt cầu tâm A bán kính AB

b) Lập phương trình mặt cầu đường kính AB

           c) Lập phương trình mặt cầu tâm B tiếp xúc với mặt phẳng 
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	Bài 3: Trong không gian 
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, cho 
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a) Viết phương trình mặt cầu đi qua bốn điểm A, B, C, D

           b) Tìm hình chiếu của tâm mặt cầu ở câu a) lên các  mp 
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	Bài 4: Trong không gian 
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, hãy lập phương trình mặt cầu đi qua 3 điểm: 
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 và có tâm nằm trên mp Oxy


	Bài 5: Trong không gian 
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, cho 
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a) Chứng tỏ rằng ABCD là một tứ diện 

b) Viết phương trình mặt cầu ngoại tiếp tứ diện ABCD

           c) Viết phương trình mặt cầu cắt mp(ABC) theo thiết diện là một đường tròn có bán kính lớn nhất.


	Bài 6: Chứng tỏ rằng phương trình: 
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 luôn luôn  là phương trình của một mặt cầu. Tìm m để bán kính mặt cầu là nhỏ nhất.


	Bài 7: Chứng tỏ rằng phương trình: 
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 luôn là phương trình của một mặt cầu. Tìm m để bán kính mặt cầu là lớn nhất.


	Vấn đề 4: PHƯƠNG TRÌNH MẶT PHẲNG



	Bài 1: Trong không gian 
[image: image71.wmf]Oxyz

, cho A(-1;2;3), B(2;-4;3), C(4;5;6)

a) Viết phương trình mp đi qua A và nhận vectơ 
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b) Viết phương trình mp đi qua A biết rằng hai véctơ có giá song song hoặt nằm trong mp đó là 
[image: image73.wmf](1;2;1),(2;1;3)
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c) Viết phương trình mp qua C và vuông góc với đường thẳng AB

d) Viết phương trình mp trung trực của đoạn AC

           e) Viết phương  trình mp (ABC)


	Bài 2: Trong không gian 
[image: image74.wmf]Oxyz

, cho A(-1;2;1), B(1;-4;3), C(-4;-1;-2)

a) Viết phương trình mp đi qua I(2;1;1) và song song với mp (ABC)

b) Viết phương trình mp qua A và song song với mp 
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c) Viết phương trình mặt phẳng đi qua hai điểm A, B và vuông góc với mặt phẳng 
[image: image76.wmf](
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d) Viết phương trình mặt phẳng đi qua A, song song với trục Oy và vuông góc với mặt phẳng 
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           e) Viết phương trình mp qua C song song với mp Oyz.


	Bài 3: Trong không gian 
[image: image78.wmf]Oxyz

, viết phương trình mp đi qua M(2;1;4) và cắt các trục Ox, Oy, Oz tại các điểm A, B, C sao cho: OA = OB = OC.


	Bài 4: Trong không gian 
[image: image79.wmf]Oxyz

, viết phương trình mp đi qua M(2;2;2) cắt các tia Ox, Oy, Oz tại các điểm A, B, C sao cho thể tích tứ diện OABC nhỏ nhất.


	Bài 5: Trong không gian 
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, viết phương trình mp đi qua M(1;1;1) cắt các tia Ox, Oy, Oz  lần lược tại các điểm A, B, C sao cho tam giác ABC cân tại A, đồng thời M là trọng tâm tam giác ABC.


	Bài 6: Trong không gian 
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, cho tứ diện ABCD, biết rằng: 
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a) Viết phương trình mp chứa A và song song với mp (ABC)

           b) Viết phương trình mp cách đều bốn đỉnh của tứ diện đó.


	Bài 7: Trong không gian 
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, cho mp(P): 
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a) Tính khoảng cách từ A đến mp (P)

b) Viết phương trình mp chứa  hai điểm A,B và tạo với mp (P ) một góc có số đo lớn nhất.

            c) Viết phương trình mặt cầu tâm B tiếp xúc với mp (P)


	Bài 8: Trong không gian 
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, cho ba mặt phẳng: 
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a) Trong ba mặt phẳng đó mp nào song song với mp nào?

b) Tìm quỹ tích các điểm cách đều 
[image: image90.wmf](
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c) Tính khoảng cách giữa hai mp 
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d) Tìm quỹ tích các điểm cách 
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 một khoảng bằng 1

           e) Viết phương trình mặt cầu có tâm thuộc trục Ox và tiếp xúc với 2 mp
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	Bài 9: Trong kh.gian 
[image: image97.wmf]Oxyz

, cho 2 mặt phẳng 
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a) Tính cosin góc giữa hai mp đó

b) Viết phương trình mặt cầu có tâm thuộc Oy tiếp xúc với cả hai mp đó.

           c) Viết phương trình mp đi qua giao tuyến của hai mp đó và song song với trục Ox


	Bài 10: Trong không gian 
[image: image99.wmf]Oxyz

, cho mặt phẳng 
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 và mặt cầu     (C ): 
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a) Chứng tỏ rằng mặt phẳng (P) và mặt cầu (C ) cắt nhau. Tìm bán kính của đường tròn giao tuyến 

           b) Lập phương trình các tiếp diện của mặt cầu song song với mặt phẳng (P)


	Bài 11: Trong không gian 
[image: image102.wmf]Oxyz

, cho hai mặt phẳng 
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a) Lập phương trình tiếp diện của mặt cầu  song song với Ox và vuông góc với mặt phẳng 
[image: image105.wmf](
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b) Tính góc giưa mp
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           c) Lập phương trình mp đi qua hai A(1;0;1) điểm B(1;-2;2) và hợp với mặt phẳng 
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	Bài 13: Trong không gian 
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, cho bốn điểm 
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a) Viết phương trình mặt phẳng ABC.

           b) Tính góc cosin giữa hai mặt phẳng (ABC) và (ABD)


	Bài 14: Trong không gian 
[image: image110.wmf]Oxyz

, viết phương trình mặt phẳng đi qua điểm M(2;1;-1) và qua giao tuyến của hai mặt phẳng 
[image: image111.wmf]40  310

xyzvàxyz

-+-=-+-=




	Bài 15: Trong không gian 
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, viết phương trình mặt phẳng đi  qua giao tuyến của hai mp
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 đồng thời song song với mặt phẳng 
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	Bài 16: Trong không gian 
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, viết phương trình mp đi  qua giao tuyến của hai mặt phẳng 
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 đồng thời vuông góc với mp 
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	Bài 17: Trong không gian 
[image: image118.wmf]Oxyz

, cho hình lập phương ABCD.A’B’C’D’ có cạnh bằng 2. Gọi I, J, K lần lượt là trung điểm các cạnh BB’, C’D’và D’A’.

a) Chứng tỏ rằng mặt phẳng (IJK) vuông góc với mặt phẳng (CC’K) 

b) Tính góc giữa hai mặt phẳng (JAC) và (IAC’)

           c) Tính khoảng cách từ I đến mp(AJK)


	Bài 18: Trong không gian 
[image: image119.wmf]Oxyz

, cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình chữ nhật 
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[image: image121.wmf]Oxyz

 sao cho các tia Ox, Oy, Oz lần lượt trùng với các tia AB, AD, AS. 

a) Từ điểm C vẽ tia CE cùng hướng với tia AS. Tìm tọa độ của E.

b) Tính khoảng cách từ C đến mặt phẳng (SBD).

c) Chứng tỏ rằng mặt phẳng (SAB) vuông góc với mặt phẳng (SBC)

d) Tính cosin góc giữa hai mặt phẳng (SBC) và (SDC)

           e) Tính  thể tích hình chóp S.ABCD


	Bài 19: Trong không gian 
[image: image122.wmf]Oxyz

, cho tam giác đều ABC cạnh a; I là trung điểm của BC. D là điểm đối xứng với điểm A qua điểm I. Dựng đoạn SD =
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 vuông góc với mp (ABC). Chứng minh rằng:

a) 
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[image: image125.wmf]()()

mpSBCmpSAD

^


           c) Tính thể tích hình chóp S.ABC


	Vấn đề 5: PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THẲNG




	Bài 1: Trong không gian 
[image: image126.wmf]Oxyz

, viết phương trình tham số của đường thẳng: 

a) Đi qua A(1; 2; -1) và có vectơ chỉ phương là 
[image: image127.wmf](1;2;1)
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b) Đi qua hai điểm I(-1; 2; 1), J(1; -4; 3).

c) Đi qua A và song song với đường thẳng 
[image: image128.wmf]121
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           d) Đi qua M(1; 2; 4) và vuông góc với mặt phẳng 
[image: image129.wmf]310
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	Bài 2: Trong không gian 
[image: image130.wmf]Oxyz

, tìm phương trình chính tắc của đường thẳng: 

a) Qua điểm
[image: image131.wmf](
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 và song song với đường thẳng
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3

xt

yt

zt

=-

ì

ï

=+

í

ï

=-

î


b) Qua 
[image: image133.wmf](
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 và song song với hai mặt phẳng 
[image: image134.wmf]240; 30
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c) Qua điểm M(1;1;4) và vuông góc với hai đường thẳng:

               (d1):
[image: image135.wmf]12
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 và (d​2): 
[image: image136.wmf]121
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	Bài 3: Cho tứ diện ABCD, biết rằng: A(2;-1;6), B(-3;-1;-4), C(5;-1;0), D(1;2;1)

a) Viết phương trình đường thẳng qua A và vuông góc với mặt phẳng (BCD).

           b) Viết phương trình đường thẳng qua điểm I(1;5;-2) và vuông góc với cả hai đường thẳng AB, CD.


	Bài 4: Viết phương trình hình chiếu vuông góc của đường thẳng (d):
[image: image137.wmf]121
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 lên các mặt phẳng tọa độ.


	Bài 5: Trong không gian 
[image: image138.wmf]Oxyz

, viết phương trình hình chiếu (vuông góc) của đường thẳng (d): 
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 lên mặt phẳng 
[image: image140.wmf](
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	Bài 6: Trong không gian 
[image: image141.wmf]Oxyz

, viết phương trình giao tuyến của hai mặt phẳng 
[image: image142.wmf](
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	Vấn đề 6: VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI CỦA CÁC ĐƯỜNG THẲNG VÀ CÁC MẶT PHẲNG. GÓC VÀ KHOẢNG CÁCH




	Bài 7: Xét vị trí tương đối giữa hai đường thẳng:

a) (d)
[image: image143.wmf]173
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 và (d’) 
[image: image144.wmf]612

321

xyz

-++

==

-

  

b) (d)
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 và (d’) 
[image: image146.wmf]84
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c) (d)
[image: image147.wmf]21
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 và (d’) 
[image: image148.wmf]72
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d) (d)
[image: image149.wmf]12
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và (d’) là giao tuyến của hai mặt phẳng: 

               
[image: image150.wmf](
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	Bài 8: Xét vị trí tương đối của đường thẳng và mặt phẳng. Tìm tọa độ giao điểm của chúng nếu có:

a) (d)
[image: image151.wmf]1291
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b) (d)
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           c) (d)
[image: image155.wmf]913
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	Bài 9: Tính góc giữa các cặp đường thẳng:

a) (d)
[image: image157.wmf]173
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 và (d’) 
[image: image158.wmf]612
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b) (d)
[image: image159.wmf]12

221

xyz

--

==

-

 và (d’) 
[image: image160.wmf]84
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           c) (d)
[image: image161.wmf]21
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 và (d’) 
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	Bài 10: Tính khoảng cách giữa các cặp đường thẳng ở bài 9 (nếu chúng chéo nhau hoặc song song nhau)


	Bài 11: Tính góc giữa đường thẳng và mặt phẳng:

a) (d)
[image: image163.wmf]1291
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 và 
[image: image164.wmf](
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b) (d)
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           c) (d)
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	Bài 12: Tính khoảng cách từ điểm M(-1;2;3) đến các đường thẳng:

a) (d1): 
[image: image169.wmf]1291
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b)  (d2):
[image: image170.wmf]12
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           c) (d3) là giao tuyến của 2 mặt phẳng  
[image: image171.wmf](
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	Bài 13: Cho đường thẳng (d)
[image: image172.wmf]113
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a) Tìm giao điểm giữa (d) và 
[image: image174.wmf](
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b) Viết phương trình mp chứa (d) và hợp với 
[image: image175.wmf](
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 một góc có số đo lớn nhất 

           c) Viết phương trình mp chứa (d) và hợp với 
[image: image176.wmf](
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	Bài 14: Trong không gian cho bốn đường thẳng 

(d​​​1):
[image: image177.wmf]12
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,  (d2): 
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(d3): 
[image: image179.wmf]1
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 ,  (d4) :
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a) Chứng tỏ rằng (d1) và (d2) cùng nằm trên một mặt phẳng. Viết phương trình tổng quát của mặt phẳng đó 

b) Chứng tỏ rằng tồn tại một đường thẳng (d) cắt cả bốn đường thẳng đã cho.

           c) Tính côsin góc giữa (d1) và (d3)


	Bài 15: Cho ba điểm A(1;1;1), B(-1;2;0), C(2;-3;2) và mp 
[image: image181.wmf](
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a) Tính cosin góc giữa hai đường thẳng AB và BC

b) Tìm trên mp 
[image: image182.wmf](
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 điểm cách đều 3 điểm A, B, C

           c) Tìm phương trình hình chiếu của đường thẳng AB lên mp
[image: image183.wmf](
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	Bài 16: Cho tứ diện ABCD, biết rằng: A(1;1;2), B(1;2;1), C(2;1;1), D(1;1;-1)

a) Tính góc giữa hai đường thẳng AC và BD

b) Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng AB và CD

           c) Tìm tọa độ hình chiếu H của A lên mp (BDC)

d) Tính khoảng cách từ A đến đường thẳng DB

           e)T ính khoảng cách từ gốc tọa độ đến mp (BCD)


	Bài 17: Tìm điểm M’ đối xứng với điểm M(2;-1;1) qua mp
[image: image184.wmf](
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	Bài 18: Tìm điểm A’ đối xứng với điểm A(2;-1;5) quađường thẳng  
[image: image185.wmf]123
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	Bài 19: Cho A(3;1;0), B(1;-2;5) và mp
[image: image186.wmf](
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. Tìm  điểm M trên mp 
[image: image187.wmf](
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 sao cho 
[image: image188.wmf]MAMB

+

 nhỏ nhất.


	Bài 20: Cho hai điểm A(2;1;1), B(1;2;-1) và mp
[image: image189.wmf](
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. Tìm  điểm M trên mp
[image: image190.wmf](
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 sao cho  
[image: image191.wmf]MAMB
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	Bài 21: Cho hai điểm A(2;1;1), B(1;2;-1) và mp
[image: image192.wmf](
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. Tìm điểm M trên mp 
[image: image193.wmf](
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 sao cho  
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 nhỏ nhất.


	Bài 22: Cho hai điểm A(3;1;0) , B(1;-2;5) và mp
[image: image195.wmf](

)

:20

xyz

a

++-=

. Tìm  điểm M trên mp 
[image: image196.wmf](
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 sao cho 
[image: image197.wmf]22
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	Bài 23: Cho ba điểm A(3;1;0), B(1;-2;5), C(-1;-2;-3) và mp
[image: image198.wmf](
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. Tìm  điểm M trên mp 
[image: image199.wmf](
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 sao cho 
[image: image200.wmf]222
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	Bài 24: Cho 4 điểm A(3;1;0),B(1;-2;5), C(-1;-2;-3), D(1;5;1) và mp
[image: image201.wmf](
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. Tìm  điểm M trên mp 
[image: image202.wmf](
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 sao cho 
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	Bài 25: Cho ba đường thẳng (d1): 
[image: image204.wmf]122
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 và (d3) là giao tuyến của hai mặt phẳng  
[image: image206.wmf](
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Viết phương trình song song với (d1) cắt cả hai đường thẳng (d2) và (d3)


	Bài 26: Cho hai đường thẳng (d1): 
[image: image207.wmf]12
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và (d2) là giao tuyến của hai mặt phẳng    

             
[image: image208.wmf](
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Viết phương trình đường thẳng đi qua A(1;-1;1) và cắt cả hai đường thẳng (d1), (d2)


	Bài 27: Viết phương trình của đường thẳng nằm trong mp 
[image: image209.wmf](
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 và cắt cả hai đường thẳng (d1): 
[image: image210.wmf]1
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; (d2): 
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	Bài 28: Cho hai đường thẳng (d): 
[image: image212.wmf]112
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 và (d’): 
[image: image213.wmf]22
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a) Chứng tỏ rằng (d) và (d’ ) chéo nhau. Tính khoảng cách giữa chúng

b) Viết phương trình đường vuông góc chung của chúng

           c) Tính góc giữa (d1) và (d2)


	Bài 29: Cho hai đường thẳng (d): 
[image: image214.wmf]123
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 và (d’): 
[image: image215.wmf]2
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a) Chứng tỏ rằng (d) và (d’ ) chéo nhau. Tính khoảng cách giữa chúng

b) Viết phương trình đường vuông góc chung của chúng

           c) Tính góc giữa (d1) và (d2)


	Bài 30: Cho hai đường thẳng (d1): 
[image: image216.wmf]13
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 và (d2) là giao tuyến của hai mặt phẳng 
[image: image217.wmf](
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. Viết phương trình đường thẳng đi qua A(0;1;1) vuông góc với đường thẳng (d1) và cắt  (d2)


	Bài 31: Trong không gian 
[image: image218.wmf]Oxyz

 cho  đường thẳng (d) là giao tuyến của hai mặt phẳng  
[image: image219.wmf](
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. Viết phương trình đường thẳng đi qua điểm M(0;1;-1) vuông góc và cắt đường thẳng (d).


	Bài 32: Cho hai điểm  A(1;1;-5),  B(0;1;-7) và đường thẳng  (d) là giao tuyến của hai mặt phẳng  
[image: image220.wmf](
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. Tìm điểm M thuộc đường thẳng (d) sao cho chu vi tam giác AMB nhỏ nhất.


                                                                 2

_1286450540.unknown

_1447272485.unknown

_1447273569.unknown

_1447274994.unknown

_1447275467.unknown

_1447276114.unknown

_1447278590.unknown

_1447278709.unknown

_1447279016.unknown

_1447279298.unknown

_1447278612.unknown

_1447277045.unknown

_1447278188.unknown

_1447276149.unknown

_1447276027.unknown

_1447276101.unknown

_1447275515.unknown

_1447275230.unknown

_1447275231.unknown

_1447275082.unknown

_1447274206.unknown

_1447274404.unknown

_1447274898.unknown

_1447274221.unknown

_1447273688.unknown

_1447273893.unknown

_1447274011.unknown

_1447273570.unknown

_1447272722.unknown

_1447273454.unknown

_1447273471.unknown

_1447273568.unknown

_1447272824.unknown

_1447273295.unknown

_1447272596.unknown

_1447272721.unknown

_1447272574.unknown

_1286641091.unknown

_1447271772.unknown

_1447272173.unknown

_1447272439.unknown

_1447271948.unknown

_1447272001.unknown

_1447271885.unknown

_1447271905.unknown

_1286652541.unknown

_1286701599.unknown

_1286706728.unknown

_1447269549.unknown

_1447269839.unknown

_1447269937.unknown

_1447269638.unknown

_1286707356.unknown

_1286707949.unknown

_1286708332.unknown

_1286708476.unknown

_1290858477.unknown

_1286708282.unknown

_1286707728.unknown

_1286707920.unknown

_1286707684.unknown

_1286707268.unknown

_1286707304.unknown

_1286706787.unknown

_1286703768.unknown

_1286705812.unknown

_1286705900.unknown

_1286706210.unknown

_1286706574.unknown

_1286705961.unknown

_1286704435.unknown

_1286704602.unknown

_1286702186.unknown

_1286703737.unknown

_1286701733.unknown

_1286701633.unknown

_1286700771.unknown

_1286700932.unknown

_1286701003.unknown

_1286701558.unknown

_1286700964.unknown

_1286700843.unknown

_1286700891.unknown

_1286652866.unknown

_1286700330.unknown

_1286700530.unknown

_1286700273.unknown

_1286652734.unknown

_1286652865.unknown

_1286652691.unknown

_1286647377.unknown

_1286647490.unknown

_1286651450.unknown

_1286651639.unknown

_1286647437.unknown

_1286642296.unknown

_1286642738.unknown

_1286641226.unknown

_1286627121.unknown

_1286631519.unknown

_1286641073.unknown

_1286629176.unknown

_1286630838.unknown

_1286628837.unknown

_1286450643.unknown

_1286451779.unknown

_1286627017.unknown

_1286451463.unknown

_1286450575.unknown

_1286450615.unknown

_1286450557.unknown

_1286448041.unknown

_1286450271.unknown

_1286450455.unknown

_1286450521.unknown

_1286450286.unknown

_1286450349.unknown

_1286450141.unknown

_1286450220.unknown

_1286450256.unknown

_1286450196.unknown

_1286448209.unknown

_1286448428.unknown

_1286448159.unknown

_1286446462.unknown

_1286446865.unknown

_1286446990.unknown

_1286447968.unknown

_1286448001.unknown

_1286447790.unknown

_1286446928.unknown

_1286446494.unknown

_1286446575.unknown

_1286446475.unknown

_1286446143.unknown

_1286446310.unknown

_1286446381.unknown

_1286446230.unknown

_1286446020.unknown

_1286445985.unknown

_1286445864.unknown

